HÌNH HỌC TUẦN 21+22: GÓC CÓ ĐỈNH Ở BÊN TRONG ĐƯỜNG TRÒNGÓC CÓ ĐỈNH Ở BÊN NGOÀI ĐƯỜNG TRÒN


[image: ] là các góc có đỉnh ở bên trong đường   
                                                                                              tròn.

 chắn các cung AB  và CD 

Công thức:  

      =  
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IAE và IBQ là các cát tuyến          SA là tiếp tuyến	                SA, SE là các tiếp tuyến
 					   SBC là cát tuyến



là các góc có đỉnh ở bên ngoài đường tròn.

                        

            

            

[image: ]Thực hành:




Bài 20.  Cho , . Tính   

Giải 
Ta có:           

           
                    =
                    =

        
	         =
                   =






Bài 21.  Cho DC là đường kính của đường tròn (O;R). AB là dây cung với  . S là giao điểm của AD và BC, I là giao điểm của AC và BD. Tính .

[image: ]
Ta có:      OA2  +  OB2       = 

                                    =
Nên:                                    =
Vậy:
Do đó:
Suy ra: Số đo cung AB là:

Ta có:  
                                                  

             






Bài 22. Cho 5 điểm A, B, C, E và K (theo thứ tự) cùng thuộc đường tròn (O) với B là điểm chính giữa cung AC. 
a) 
AK và BE cắt nhau tại Q. BK và CE cắt nhau tại M. Chứng minh:  
[image: ]
Ta có:         =             (do				           	)

          
 

        
 
Do đó: 

b) AE và BK giao nhau tại I. BE và CK giao nhau tại H. 

    Chứng minh:   


              














Bài 23.  Cho 6 điểm A, M, C, E, B và K (theo thứ tự) cùng thuộc đường tròn (O). Gọi H là giao điểm của BM và CK, I là giao điểm của BM và AE, Q là giao điểm của AE và CK. Với . Giả sử ta có . Hỏi  có gì đặc biệt?
[image: ]
Giải 



















Bài 24.  Cho nhọn (AB < AC) nội tiếp đường tròn (O). Hai đường cao BE và CF giao nhau tại H. Gọi S là điểm chính giữa cung BC, I là giao điểm BE và AS, Q là giao điểm của CF và AS. Chứng minh: cân.
[image: ]






















[bookmark: _GoBack]GÓC TẠO BỞI TIA TIẾP TUYẾN VÀ DÂY CUNG

[image: ]
Cho đường tròn (O) có AB là dây cung, xy là tiếp tuyến
có tiếp điểm là A

Các góc:  là các góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây   
                                                                             cung.

Công thức:  

                  
Chú ý: 


[image: ] (cùng bằng)

 (góc ở tâm và góc tạo bởi tia   
                            tiếp tuyến và dây cung cùng  

                             chắn   nhỏ)

             (góc ở tâm và góc nội tiếp                                                                 

                                                                                                          cùng chắn  nhỏ)
Các công thức trên phải học thuộc vì:
+ Giúp chúng ta trình bày bài giải ngắn gọn.
+ Nhìn thấy được cách giải bài toán nhanh hơn. 

Thực hành:




Bài 25.  Từ điểm S nằm ngoài đường tròn (O) vẽ cát tuyến SBC và tiếp tuyến SA (A là tiếp điểm). Chứng minh  và  và  

Gợi ý: Nên đánh dấu ngay  do hướng giải nhanh hơn và viết góc đúng.



[image: ]Xét vàcó:     

	 chung


           ( cùng bằng  )                                          

Vậy: 

Nên:  

Suy ra: 

	 
Nhận xét: Nếu SA là tiếp tuyến (A là tiếp điểm) và SBC là cát tuyến của đường tròn thì ta nhận thấy được ngay:  SA2 = SB.SC



Bài 26. Cho hai đường tròn (O) và (O1) có dây chung BC (tâm đường tròn này nằm ngoài đường tròn kia). Trên tia đối của tia BC chọn điểm M. Từ M vẽ tiếp tuyến MA của đường tròn (O) (A là tiếp điểm) và tiếp tuyến MQ của đường tròn (O1) (Q là tiếp điểm).

[image: ]Chứng minh:  và MA = MQ.
Giải
















Bài 27. Cho hai đường tròn (O) và (O1) có tiếp xúc ngoài tại A. Từ A vẽ tiếp tuyến chung xy của hai đường tròn. Trên tia Ax chọn điểm M. Từ M vẽ cát tuyến MBC của đường tròn (O) và cát tuyến MEK của đường tròn (O1). Chứng minh: MB.MC = ME.MK
            (Các bạn tự giải)













           








DẠNG BÀI TẬP CHỨNG MINH MỘT ĐƯỜNG THẲNG LÀ TIẾP TUYẾN 
                                             CỦA MỘT ĐƯỜNG TRÒN




[image: ]










      Cho đường tròn (O) có dây AB. 

Theo hình vẽ nếu ta chứng minh được 
thì ta kết luận SA là tiếp tuyến của đường tròn (O).

Trình bày:   Ta có:  (……)
                      Nên: SA là tiếp tuyến của đườmg tròn (O) (định lý  đảo của định lý: “Góc 
                                                                                                                tạo  bởi tia tiếp tuyến và dây cung”)
[image: ]












  



  Cho. Đường thẳng x đi qua C thỏa: 
 
 Lúc này ta kết luận đường thẳng x là tiếp tuyến của đường  tròn (ABC)            
                                   ( đường tròn (ABC) nghĩa là đường tròn đi qua 3 điểm A, B, C). 

Trình bày:   Ta có:  (…….)
            Nên: đường thẳng x là tiếp tuyến của đường tròn (ABC) 
                                (định lý  đảo của định lý: “Góc tạo  bởi tia tiếp tuyến và dây cung”)




Bài 28. Chonội tiếp đường tròn (O) đường kính AB.
a) 
Tính  
b) 
Điểm E thuộc cung nhỏ MB (E khác B và M). Đường cao MH của cắt AE ở K. Chứng minh MA là tiếp tuyến của đường tròn (MKE).
[image: ]

 Giải 
a) 
Tính  

   Ta có:  (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn)

 b) Chứng minh MA là tiếp tuyến của đường tròn (MKE).


     Ta có:  (cùng phụ )

                  (cùng chắn cung AM)

     Nên:   
     Do đó: MA là tiếp tuyến của đường tròn (MKE) (định lý  đảo của định lý: “Góc tạo  bởi tia 
                                                                                                           tiếp tuyến và dây cung”)
      
	



Bài 29. ChoABC cân tại A () nội tiếp đường tròn (O). Điểm M thuộc cung nhỏ BC (M khác B và C). AM và BC giao nhau tại I. Chứng minh rằng:  và suy ra AC là tiếp tuyến của đường tròn (MIC). Tương tự ta có gì?

Giải [image: ]


     Ta có:  (cùng chắn cung AC)                        


                  (ABC cân tại A)

     Nên:   
     Do đó: AC là tiếp tuyến của đường tròn (MIC) 
                 (định lý  đảo của định lý: “Góc tạo  bởi tia tiếp 
                                                          tuyến và dây cung”) 

    Tương tự ta có: AB là tiếp tuyến của đường tròn (MIB) 






[image: ]Bài 29.1. ChoAHK cân tại A () nội tiếp đường tròn (O). Điểm M thuộc cung nhỏ HK (M khác H và K). AM và HK giao nhau tại Q. Chứng minh rằng:  và suy ra AK là tiếp tuyến của đường tròn (MQK). Tương tự ta có gì?

                 (Các bạn tự giải)




Chú ý: Trong quá trình giải bài tập, nếu chúng ta thấy được:      
                                         AB2  = AE.AC 
Nghĩa là ta có: AB là tiếp tuyến của đường tròn  (BEC)


Thật vậy:        Xét  và  có:

		              chung 

		               


Vậy:  ~ 

Nên:                    
Do đó: AB là tiếp tuyến của đường tròn (BEC)
                                                                        (định lý  đảo của định lý: “Góc tạo  bởi tia tiếp 
                                                                                                                  tuyến và dây cung”) 



Bài 30. ChoABC có  và AH  là đường cao. Chọn điểm Q bất kỳ sao cho BQ = BA (). Chứng minh: BQ là tiếp tuyến của đường tròn (QHC).
                Giải [image: ]


   Ta có: BA2  = BH.BC (ABC vuông ở A có AH là 
                                                                        đường cao)  
              BQ = BA  (gt)
   Nên: BQ2  = BH.BC 


   Xét BQH và BCQ có:

               chung 		             

             (BQ2  = BH.BC)


  Vậy: BQH ~ BCQ

  Nên:                    
  Do đó: BQ là tiếp tuyến của đường tròn (QCH)
                       (định lý  đảo của định lý: “Góc tạo  bởi tia tiếp tuyến và dây cung”) 


Bài 31. ChoABC nhọn (AB < AC) nội tiếp đường tròn (O). Hai đường cao AD và BE cắt nhau tại H và cắt đường tròn (O) lần lượt ở Q và M.
a) Chứng minh C là điểm chính giữa cung MQ.
b) MQ cắt CA, CB lần lượt ở S và K. Chứng minh: MC là tiếp tuyến của đường tròn (AMS) và đường tròn (BMK). Tương tự ta có gì?

Bài 32. Từ điểm M nằm ngoài đường tròn (O) vẽ hai tiếp tuyến MA, MB (A, B là hai tiếp điểm). Từ O vẽ đường thẳng vuông góc với OA cắt AB ở E. Chứng minh MO là tiếp tuyến của đường tròn (OBE).


Bài 33. Cho ABC nhọn (AB < AC) có H là giao điểm hai đường cao BE và CF. Từ B vẽ đường thẳng song song với EF cắt AC ở Q. Chứng minh AF. AB = AE . AC và AB là tiếp tuyến của đường tròn (BQC).


Bài 34. Cho ABC  nhọn (AB < AC) có H là giao điểm của hai đường cao BE và CF. EF và BC giao nhau tại S. Từ E vẽ đường thẳng song song với AB cắt BC tại M. Chứng minh SE là tiếp tuyến của đường tròn (MEC).
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