ĐỀ 1
Câu 1: (1,5 điểm) Tính, rút gọn:


a) 				b) 

Câu 2: (1,0 điểm) Giải phương trình 




Câu 3: (2,5 điểm) Cho hàm số: có đồ thị là  và hàm số  có đồ thị là 


a) Vẽ  và  trên cùng một mặt phẳng tọa độ.


b) Tìm tọa độ giao điểm của và  bằng phép toán.
c) Do các hoạt động công nghiệp thiếu kiểm soát của con người làm cho nhiệt độ trái đất tăng dần một cách rất đáng lo ngại. Các nhà khoa học đưa ra công thức dự báo nhiệt độ trung bình trên bề mặt trái đất như sau:


Trong đó: T là nhiệt độ trung bình của trái đất tính theo độ C, t là số năm kể từ năm 1960. 

Hỏi T có phải là hàm số bậc nhất theo biến số  hay không? Hãy tính xem nhiệt độ trung bình của bề mặt trái đất vào năm 2025?


Câu 4: (1,0 điểm) Cho một thửa ruộng hình chữ nhật, biết rằng nếu chiều rộng tăng thêm 2m chiều dài giảm đi 2m thì diện tích thửa ruộng đó tăng thêm  và nếu chiều rộng giảm đi 2m chiều dài tăng thêm 5m thì diện tích thửa ruộng giảm đi  Tính diện tích thửa ruộng trên. 



Câu 5: (1,0 điểm) Một học sinh có tầm mắt cao  đứng trên sân thượng của 1 căn nhà cao  nhìn thấy một chiếc xe đang đứng yên với góc nghiêng xuống . Hỏi chiếc xe cách căn nhà bao nhiêu mét. (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ nhất).
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Câu 6: (3,0 điểm) Cho đường tròn tâm O đường kính AB. Qua A vẽ tiếp tuyến Ax của (O), trên tia Ax lấy điểm M (M khác A), từ M vẽ tiếp tuyến MC của (O) (C là tiếp điểm). Gọi H là giao điểm của OM và AC. Đường thẳng MB cắt (O) tại D (D nằm giữa M và B).


a) Chứng minh 4 điểm O, A, C, M cùng thuộc một đường tròn và  tại 


b) Chứng minh:  và 

c) Gọi K là trung điểm đoạn thẳng BD. Tiếp tuyến tại B của (O) cắt tia OK tại E. Chứng minh: Ba điểm  thẳng hàng.
ĐÁP ÁN
	Câu
	Nội dung

	1
	Tính, rút gọn:

	
	

a) 

	
	
b) 









	2
	
Giải phương trình:



Vậy 

	3
	



Cho hàm số: có đồ thị là  và hàm số  có đồ thị là 

	
	

a) Vẽ  và  trên cùng một mặt phẳng tọa độ.
BGT đúng
	

	

	


	

	

	


	

	

	



Vẽ đồ thị đúng

	
	

b) Tìm tọa độ giao điểm của và  bằng phép toán.




Phương trình hoành độ giao điểm của  và : 

Suy ra: 



Vậy: Tọa độ các giao điểm của  và  là 

	
	
c) 



T là hàm số bậc nhất theo biến số  vì có dạng , trong đó 

Nhiệt độ trung bình của bề mặt trái đất vào năm 2025 là 

	4
	

Gọi  lần lượt là chiều dài và chiều rộng của thửa ruộng hình chữ nhật 



Nếu chiều rộng tăng thêm 2m chiều dài giảm đi 2m thì diện tích thửa ruộng đó tăng thêm  nên ta có phương trình: 			(1)



Nếu chiều rộng giảm đi 2m chiều dài tăng thêm 5m thì diện tích thửa ruộng giảm đi  nên ta có phương trình: 			(2)


Từ (1) và (2) ta có hệ phương trình:  (thỏa mãn)


Vậy: Diện tích thửa ruộng là:  

	5
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Ta có: 




Xét  vuông tại  có:




Vậy: chiếc xe cách căn nhà khoảng 

	6
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a) Chứng minh 4 điểm O, A, C, M cùng thuộc một đường tròn và  tại 


 (do  là tiếp tuyến của (O))



 vuông tại   nội tiếp đường tròn đường kính MO


 vuông tại C  nội tiếp đường tròn đường kính MO
Suy ra: 4 điểm O, A, C, M cùng thuộc một đường tròn


Chứng minh  tại 



 là đường trung trực của AC

 tại H

	
	

b) Chứng minh:  và .

 nội tiếp đường tròn đường kính AB 


  vuông tại D  


Xét ∆MAO vuông tại A, có đường cao : 	(1) 



Xét  vuông tại A có đường cao : 	(2) 

Từ (1) và (2) suy ra  

[image: ]Từ    


Xét  và  có:






  hay  

	
	
c) Gọi K là trung điểm đoạn thẳng BD. Tiếp tuyến tại B của (O) cắt tia OK tại E. Chứng minh: Ba điểm  thẳng hàng


 là đường trung bình của  (do O, K lần lượt là trung điểm của AB, BD)



Mà 

Nên 


Ta có:  (do BE là tiếp tuyến tại B của )




Xét  vuông tại , đường cao  có :   (hệ thức lượng)	(3)




Xét  vuông tại , đường cao  có :   (hệ thức lượng)	(4)

Mà 		(5)

Từ (3) (4) và (5)   


Xét  và  có :



(c-g-c)

 

Mà ( OK  BD tại K)


 HE  OM tại H
Mà AC  OM tại H (cmt)
 Ba điểm A, C, E thẳng hàng










ĐỀ 2
Câu 1	(1,5 điểm). Rút gọn:


a.  	b.  

Câu 2 	(1,0 điểm) Giải phương trình: 


Câu 3	(1,0 điểm) Cho hàm số bậc nhất có đồ thị là đường thẳng 



a. Xác định a để :đi qua 

b. Tìm tọa độ điểm   biết A nằm trên trục tung.




Câu 4	(1,5 điểm). Cho hàm số  có đồ thị là và hàm số có đồ thị là


a. Vẽ  và  trên cùng mặt phẳng tọa độ.


b. Tìm tọa độ giao điểm của  và  bằng phép tính.
Câu 5	(1,0 điểm) Trong kỳ thi HK II môn toán lớp 9, một phòng thi của trường có 24 thi sinh dự thi. Các thi sinh đều phải làm bài trên giấy thi của trường phát cho. Cuối buổi thi, sau khi thu bài, giảm thị coi thi đếm được tổng số tờ là 53 tờ giấy thi. Hỏi trong phòng thi đó có bao nhiêu thí sinh làm bài 2 tờ giấy thi, bao nhiêu thí sinh làm bài 3 tờ giấy thi? Biết rằng có 3 thí sinh chỉ làm 1 tờ giấy thi.




Câu 6	(1,0 điểm) Mỗi ngày đi học, bạn Hùng dự định phải đi đò (điểm A) qua một khúc sông rộng đến điểm B (bờ bên kia), rồi từ B đi bộ đến trường tại điểm D với quãng đường BD =  (hình bên). Nhưng trên thực tế, do nước chảy, nên chiếc đò bị dòng nước đẩy xiên một góc đưa bạn tới điểm C (bờ bên kia). Từ C bạn Hùng đi bộ đến trường theo đường thẳng (CD). Tính quãng đường thực tế mà Hùng đã đi từ A đến D. (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ ba)
[image: ]







Câu 7	(3,0 điểm). Cho đường tròn và điểm A ở ngoài đường tròn sao cho . Vẽ các tiếp tuyến là các tiếp điểm). cắt tại .



	a. Chứng minh vuông góc với và 


	b. Vẽ cát tuyến nằm bên trong góc . Gọi I là trung điểm DE. Tia OI cắt tia AB tại F. Gọi G là gia điểm của DE với OB. Chứng minh: FG vuông góc với OA.
	c. Gọi Q là trung điểm của OG. Chứng minh: QI là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác FIA.


ĐÁP ÁN
Câu 1	(1,5 điểm). Rút gọn:


a.  	b.  
Giải 

a. 

 

b. 





Câu 2 	(1,0 điểm) Giải phương trình: 
Giải






Câu 3	(1,0 điểm) Cho hàm số bậc nhất có đồ thị là đường thẳng 



a. Xác định a để :đi qua 

b. Tìm tọa độ điểm   biết A nằm trên trục tung.
Giải




a. Vì :đi qua  nên: 


Vậy :

b. Gọi 

Vì A nằm trên trục tung nên 


Vì  nên: 

Vậy 




Câu 4	(1,5 điểm). Cho hàm số  có đồ thị là và hàm số có đồ thị là


a. Vẽ  và  trên cùng mặt phẳng tọa độ.


b. Tìm tọa độ giao điểm của  và  bằng phép tính.
Giải 
 a. Bảng giá trị:

	

	0
	2

	

	0
	3

	

	

	3



* Đồ thị:

[image: ]




b. Gọi  là tọa độ giao điểm của  và 


Phương trình hoành độ giao điểm của  và 



  



Thay vào  ta được: 



Vậy điểm  là tọa độ giao điểm của  và .	
Câu 5 	(1,0 điểm) Trong kỳ thi HK II môn toán lớp 9, một phòng thi của trường có 24 thi sinh dự thi. Các thi sinh đều phải làm bài trên giấy thi của trường phát cho. Cuối buổi thi, sau khi thu bài, giảm thị coi thi đếm được tổng số tờ là 53 tờ giấy thi. Hỏi trong phòng thi đó có bao nhiêu thí sinh làm bài 2 tờ giấy thi, bao nhiêu thí sinh làm bài 3 tờ giấy thi? Biết rằng có 3 thí sinh chỉ làm 1 tờ giấy thi.
Giải


Gọi x, y lần lượt số thí sinh làm 2 tờ và 3 tờ giấy thi (Đk: )
Vì có 3 thí sinh làm 1 tờ giấy thi nên số thí sinh làm 2 và 3 tờ giấy thi là 21

Ta có phương trình: 
Vì tổng số tờ giấy thi là 53 mà có 3 thí sinh làm 1 tờ giấy thi, nên số tờ giấy thi còn lại là 50

Ta có phương trình: 

Từ (1) và (2) ta có hệ phương trình  
Vậy có 13 thí sinh làm 2 tờ, 8 thí sinh làm 3 tờ.
Câu 6	(1,5 điểm). 



	Mỗi ngày đi học, bạn Hùng dự định phải đi đò (điểm A) qua một khúc sông rộng đến điểm B (bờ bên kia), rồi từ B đi bộ đến trường tại điểm D với quãng đường BD =  (hình bên). Nhưng trên thực tế, do nước chảy, nên chiếc đò bị dòng nước đẩy xiên một góc đưa bạn tới điểm C (bờ bên kia). Từ C bạn Hùng đi bộ đến trường theo đường thẳng (CD). Tính quãng đường thực tế mà Hùng đã đi từ A đến D. (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ ba)
[image: ]
Giải 

Xét  vuông tại B ta có: 





Xét  vuông tại D ta có: 



Vậy quãng đường thực tế mà Hùng đã đi từ A đến D là 






Câu 7	(3,0 điểm). Cho đường tròn và điểm A ở ngoài đường tròn sao cho . Vẽ các tiếp tuyến là các tiếp điểm). cắt tại .



	a. Chứng minh vuông góc với và 


	b. Vẽ cát tuyến nằm bên trong góc . Gọi I là trung điểm DE. Tia OI cắt tia AB tại F. Gọi G là gia điểm của DE với OB. Chứng minh: FG vuông góc với OA.
c. Gọi Q là trung điểm của OG. Chứng minh: QI là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác FIA.
Giải 
[image: ]



a. Chứng minh vuông góc với và 
[image: ]

Ta có: 

	(tính chất 2 tiếp tuyến cắt nhau)

Do đó: OA là đường trung trực của BC hay 

Xét  vuông tại C có đường cao CH

 (hệ thức lượng)


b. Chứng minh: FG vuông góc với OA
Ta có I là trung điểm của ED


 hay 

Ta có: (AB là tiếp tuyến của đường tròn (O))

có hai đường cao AI và OB cắt nhau tại G nên G là trực tâm


Do đó: FG là đường cao của hay .
c. Chứng minh: QI là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác FIA.


Gọi K là tâm của đường tròn ngoại tiếp 




 và  có  và 



Nên , suy ra  hay (1)

Tam giác vuông OIG có Q là trung điểm của OG nên ta có: 


 cân tại Q nên (2)



Mà   cân tại K nên (3)

Từ (1), (2), (3) suy ra: 

Ta lại có: 



Do đó:  hay suy ra
Vậy QI là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác FIA.







ĐỀ 3
Bài 1:  (1,5đ)     Thực hiện phép tính:
a) 
 
b) 
 
Bài 2: (1,0đ)     Giải phương trình :

	 
Bài 3: (1,5đ)    Cho hai hàm số y = 2x – 3 có đồ thị (d) và y =  – x + 3 có đồ thị (d’).
a) Vẽ (d) và (d’) trên cùng một hệ trục tọa độ.
b) Tìm tọa độ giao điểm của (d) và (d’) bằng phép tính.
Bài 4:  (1,0đ)   Càng lên cao áp suất khí quyển càng giảm, với những độ cao không lớn lắm 
thì độ cao h (tính bằng mét) và áp suất p của khí quyển (tính bằng mmHg) được cho bởi công thức:    h = 9500 – 12,5p
a) Em hãy cho biết h có phải là hàm số bậc nhất đối với biến số p không? Nếu có hãy xác định các hệ số a và b của hàm số này.
b) Em hãy tính xem ở Đà Lạt có độ cao khoảng 1500m thì áp suất của khí quyển là bao nhiêu?
Bài 5: (1,0đ)  Một em học sinh đứng trên mặt đất dùng giác kế cao 1,6m nhìn thấy đỉnh của 
cột cờ với góc nâng khoảng 32o . Biết khoảng cách từ chỗ đặt giác kế đến chân cốt cờ là 10m. Hãy tính chiều cao của cột cờ. (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ nhất).
[image: ]H
A
D
C
B





Bài 6: (3,0đ)   Từ một điểm A ở ngoài đường tròn (O) kẻ hai tiếp tuyến AB và AC với đường tròn (B và C là tiếp điểm). Kẻ đường kính BD của đường tròn (O).
a) Chứng minh OA vuông góc với BC tại H và OA song song với CD.
b) Kẻ CK vuông góc với BD tại K. Chứng minh:   4.HO. HA = BK. BD   và
BH = AB.cos.
c) Chứng minh:   OA. CK = BH. BD

ĐÁP ÁN VÀ BIỂU ĐIỂM 
	Bài
	Lược giải
	Điểm

	Bài 1


điểm
	a)

	
 
	
0,25đx5

	
	b)


	

	

0,25đx4

	Bài 2
	
	

	

	Bài 3


điểm
	a)
1đ
	[image: ]Bảng giá trị đúng
Vẽ đồ thị đúng 
	0,25đx2
0,25đx2

	
	b)

đ
	
Phương trình hoành độ giao điểm của (d) và (d’) :      
Suy ra :     y = 2.2 – 3 = 1
Vậy :  Tọa độ các giao điểm của (d) và (d’)  là :  (2 ; 1)
	0,25dx2

0,25đ
0,25đ

	Bài 4

1
điểm
	a)
0,5đ
	Ta có:   h = 9500 – 12,5p
h là hàm số bậc nhất đối với biến số p vì có dạng y = ax + b với a = – 12,5 và b = 9500
	0,5đ

	
	b) 0,5đ
	Với h = 1500, ta có:  1500 = 9500 – 12,5p  ⇔ 12,5p = 8000 ⇔ p = 640 
Vậy:  Áp suất của khí quyển tại Đà Lạt là  640 mmHg
	0,5đ

	Bài 5
1
điểm
	
	AB = AH + BH = CH.tanC + CD
AB = 240.tan35o  +  1,6 = 169,6…≈  170 mH
A
D
C
B

	0,5đ

0,5đ








	Bài
	Lược giải
	Điểm

	Bài 1


điểm
	a)

	  Chứng minh OA ⊥ BC tại H và OA // CD
[image: ]*  AB = AC (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)
    OB = OC ( = R)
    ⇒  OA là đường trung trực của BC
    ⇒  OA ⊥ BC tại H
*  ∆BCD nội tiếp đường tròn (O) đường kính BD
     ⇒ ∆BCD vuông tại C
     ⇒ CD ⊥ BC
    Mà:  OA ⊥ BC  (cmt)
    Nên: OA // CD
	
0,25đx5

	
	b)


	Chứng minh:   4.HO. HA = BK. BD   và BH = AB.cos.
*  Xét ∆AOB vuông tại B đường cao BH:    
                                                                       (1)
    Xét ∆BCD vuông tại C đường cao CK:    
                                                                (vì H là trung điểm của BC)
                                                                          (2)
   Từ (1) và (2) suy ra:       4HO. HA = BK. BD
*  AB.cos   =  = BH  (vì AB. OB = OA. BH theo hệ thức lượng 
                                                                         trong tam giác OAB vuông tại B)
	

0,25đx4

	
	c)
	Chứng minh:   OA. CK = BH. BD
  Xét ∆OAB và ∆DBC có 

 
Vậy:   ∆OAB       ∆DBCS


            
Xét ∆OBH và ∆DCK có 


Vậy:   ∆OBH       ∆DCKS


            

Từ (3) và (4) suy ra:  ⇒    OA. CK = BD. BH
	











ĐỀ 4
Bài 1 (1,5 điểm). Rút gọn


	a)            b) 
Bài 2 (1,0 điểm) Giải phương trình




Bài 3 (1,5 điểm). Cho hai đường thẳng  và 


	a) Vẽ  và  trên cùng một hệ trục tọa độ.


	b) Tìm tọa độ giao điểm của  và  bằng phép toán.

Bài 4 (1,0 điểm). Giá của một chiếc máy tính bảng sau khi sử dụng  (năm) được 
cho bởi công thức:

 (đồng), tính từ thời điểm 2018.
a) Hãy xác định giá trị của chiếc máy tính bảng đó vào năm 2021.

b) Hỏi sau bao nhiêu năm thì giá trị của chiếc máy tính bảng đó là  đồng?
Bài 5 (1,0 điểm). Năm trước, hai đơn vị sản xuất nông nghiệp thu hoạch được 720
tấn thóc. Năm nay, đơn vị thứ nhất làm vượt mức 15%, đơn vị thứ hai làm vượt mức 12% so với năm trước. Do đó cả hai đơn vị thu hoạch được 819 tấn thóc. Hỏi mỗi năm, mỗi đơn vị thu được bao nhiêu tấn thóc?
[image: ]Bài 6 (1,0 điểm) Bạn Huy có tầm mắt cao


1.5m đang đứng gần một tòa nhà cao 30m thì nhìn thấy nóc của tòa nhà với góc nâng . Huy đi về phía tòa nhà cho đến khi nhìn thấy tòa nhà với góc nậng . Tính quãng đường bạn Huy đã đi (làm tròn đến mét). 



Bài 7: (3,0 điểm) Từ điểm  nằm ngoài đường tròn ; vẽ hai tiếp tuyến  với 



đường tròn ( là các tiếp điểm). Kẻ đường kính  của đường tròn .

a) Chứng minh: .

b) Chứng minh:  song song OA.





c) Kẻ , gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh  là trung điểm 
của BH.






ĐÁP ÁN 
Bài 1 (1,5 điểm). Rút gọn

	a) 

               

	b) 

                   
Bài 2 (1,0 điểm) Giải phương trình



	Điều kiện: . Phương trình đã cho tương: 



	Vậy tập nghiệm: .


Bài 3 (1,5 điểm). Cho hai đường thẳng  và 


	a) Vẽ  và  trên cùng một hệ trục tọa độ.


	b) Tìm tọa độ giao điểm của  và  bằng phép toán.
Giải
a) Học sinh tự vẽ hình
b) 

Phương trình hoành độ giao điểm của  và  là:





Tọa độ giao điểm của  và  là 


Bài 4 (1,0 điểm). Giá của một chiếc máy tính bảng sau khi sử dụng  (năm) được 
cho bởi công thức:

 (đồng), tính từ thời điểm 2018.
a) Hãy xác định giá trị của chiếc máy tính bảng đó vào năm 2021.

b) Hỏi sau bao nhiêu năm thì giá trị của chiếc máy tính bảng đó là  đồng?
Giải

a) 


Thế , ta được: (đồng)


b) Thay , ta được: 
Vậy sau 4 năm thì chiếc máy tính bảng sẽ có giá 5 000 000 (đồng).
Bài 5 (1,0 điểm). Năm trước, hai đơn vị sản xuất nông nghiệp thu hoạch được 720
tấn thóc. Năm nay, đơn vị thứ nhất làm vượt mức 15%, đơn vị thứ hai làm vượt mức 12% so với năm trước. Do đó cả hai đơn vị thu hoạch được 819 tấn thóc. Hỏi mỗi năm, mỗi đơn vị thu được bao nhiêu tấn thóc?
Giải


Gọi  (tấn) lần lượt là số tấn thóc của đơn vị thứ nhất và đơn vị thứ hai thu hoạch được trong năm trước. .
Theo đề bài ta có hệ phương trình:


Kết luận: 
Năm trước, đơn vị 1 thu hoạch: 420 (tấn), đơn vị hai thu hoạch: 300 tấn
Năm nay:

	Đơn vị 1 thu hoạch:  (tấn)

	Đơn vị 2 thu hoạch:  (tấn)
Bài 6 (1,0 điểm) Bạn Huy có tầm mắt cao 1.5m đang đứng gần một tòa nhà cao 


30m thì nhìn thấy nóc của tòa nhà với góc nâng . Huy đi về phía tòa nhà cho đến khi nhìn thấy tòa nhà với góc nậng . Tính quãng đường bạn Huy đã đi (làm tròn đến mét).
[image: ]Giải





Bài 7: (3,0 điểm) Từ điểm  nằm ngoài đường tròn ; vẽ hai tiếp tuyến  với 



đường tròn ( là các tiếp điểm). Kẻ đường kính  của đường tròn .

a) Chứng minh: .

b) Chứng minh:  song song OA.





c) Kẻ , gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh  là trung điểm 
của BH.

[image: ]Giải











a) Chứng minh: .




Do  là hai tiếp tuyến nên  và  là phân giác của 





 cân tại , có  là phân giác nên  cũng đồng thời là đường trung trực của .

.

b) Chứng minh:  song song OA.




 nội tiếp đường tròn , đường kính  nên  vuông tại B

.



Mà  (chứng minh câu a)  song song với .
c) 
Chứng minh  là trung điểm của BH.






Do  là tiếp tuyến của  có  song song với  (cùng )





Do  song song  (chứng minh câu b)  (hai góc đồng vị).






Do , nên từ  và , suy ra .


Hay  là trung điểm của .






ĐỀ 5
Bài 1 (1,5 điểm). Thực hiện phép tính: 
	a) 

	b) 




Bài 2 (1 điểm). Giải phương trình: 




 Bài 3 (2.5 điểm). Cho hàm số  có đồ thị  và hàm số  có đồ thị .
a) 

Vẽ  và  trên cùng một hệ trục tọa độ.
b) 

Tìm toạ độ giao điểm A của  và  bằng phép tính.
c) 


Viết phương trình đường thẳng  song song với  và đi qua điểm
d) 


Cho hàm số có đồ thị là . Tìm m để đồng quy.
Bài 4 (1 điểm). Bạn An tiêu thụ 12 ca-lo cho mỗi phút bơi và 8 ca-lo mỗi phút chạy bộ. Bạn An cần tiêu thụ tổng cộng 300 ca-lo trong 30 phút với hai hoạt động trên .Vậy ban An cần bao nhiêu thời gian cho mỗi hoạt động ?
Bài 5 (1 điểm). Điểm hạ cánh của một máy bay trực thăng ở giữa hai người quan sát A và B. Biết máy bay cách mặt đất là 125m, góc nhìn thấy máy bay tạo với mặt đất tại vị trí A là 400 và tại vị trí B là 300. Hãy tìm khoảng cách từ vị trí C đến hai vị trí A và B? (Làm tròn đến mét)
[image: ]
















Bài 6 (3 điểm). Cho đường tròn tâm  và một điểm  nằm ngoài đường tròn. Từ điểm  vẽ hai tiếp tuyến của đường tròn với là hai tiếp điểm. Vẽ đường kính  của đường tròn , cắt  tại . Gọi là giao điểm của  và ,  là trung điểm .
a) 

Chứng minh  và các điểm  cùng thuộc một đường tròn.
b) 
[bookmark: _Hlk90031154]Chứng minh rằng 
c) 



Vẽ  và  cắt nhau tại . Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn.



ĐÁP ÁN
Bài 1 (2 điểm). Tính:
a) 
	0,75

 	0.25

 	0.25

                                                                                                              	

 	0.25
b) 
	0,75

	0.25

	0.5
= 9	0.25

Bài 2 (1 điểm). Giải phương trình: 	1

	

                                                                                                 0,25

                                                                                                                                 0,25



                                                                                                                                       0,25



Vậy                                                                                                                                       0,25




Bài 3 Cho hàm số  có đồ thị  và hàm số  có đồ thị .
a) 

Vẽ  và  trên cùng một hệ trục tọa độ.	1

* Vẽ  	0.5
· Lập bảng giá trị	0.25
· Vẽ	0.25

* Vẽ  	0.5
· Lập bảng giá trị	0.25
· Vẽ	0.25


b) Tìm toạ độ giao điểm A của  và  bằng phép tính.                                                 	      0.5
· 

 Xét phương trình hoành độ giao điểm của  và :

                                                                                                                            0,25
· 


Tìm toạ độ giao điểm của  và 	0.25



c) Viết phương trình đường thẳng  song song với  và đi qua điểm	                              0,5


 song song với 	0,25



Với 

                 	0,25

Vậy phương trình đường thẳng 



d) Cho hàm số có đồ thị là . Tìm m để đồng quy.			      0,5



Giao điểm của  và  là 

Để đồng quy

	0,25



		0,25


Vậy  thì đồng quy.
Bài 4 (1 điểm). Bạn An tiêu thụ 12 ca-lo cho mỗi phút bơi và 8 ca-lo mỗi phút chạy bộ. Bạn An cần tiêu thụ tổng cộng 300 ca-lo trong 30 phút với hai hoạt động trên .Vậy ban An cần bao nhiêu thời gian cho mỗi hoạt động ?

Gọi  là thời gian cho hoạt động bơi.


       là thời gian cho hoạt động chạy bộ.  (, phút)
Vì thời gian bạn An cần tiêu thụ là 30 phút nên:

									                                          0,25
Vì bạn An cần tiêu thụ tổng cộng 300 ca-lo nên ta có:

											      0,25
Vậy ta có hệ phương trình:

									                  0,25
Vậy thời gian cho mỗi hoạt động là 15 phút. 								      0,25
Bài 5 (1 điểm). Điểm hạ cánh của một máy bay trực thăng ở giữa hai người quan sát A và B. Biết máy bay cách mặt đất là 125m, góc nhìn thấy máy bay tạo với mặt đất tại vị trí A là 400 và tại vị trí B là 300. Hãy tìm khoảng cách từ vị trí C đến hai vị trí A và B? (Làm tròn đến mét)
[image: ]
Gọi độ cao của máy bay là CH


	0,25 

 	0.25

Tương tự  	0,25

	0.25
















Bài 6 (3 điểm). Cho đường tròn tâm  và một điểm  nằm ngoài đường tròn. Từ điểm  vẽ hai tiếp tuyến của đường tròn với là hai tiếp điểm. Vẽ đường kính  của đường tròn , cắt  tại . Gọi là giao điểm của  và ,  là trung điểm .
[image: ]


a) Chứng minh  và các điểm  cùng thuộc một đường tròn.       	                    1

Chứng minh 	0.5

Ta có: (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)


            (bán kính )                                                                                                  0,25


Suy ra: là đường trung trực của đoạn thẳng 


Vậy  tại                                                                                                                     0,25

Chứng minh: Các điểm  cùng thuộc một đường tròn.	0.5



Ta có: vuông tại ( là tiếp tuyến)


 cùng thuộc đường tròn đường kính                                                                      



Ta có: vuông tại ( là tiếp tuyến)


 cùng thuộc đường tròn đường kính                                                                      0,25


Vậy: các điểm  cùng thuộc một đường tròn đường kính .                                     0,25

b) Chứng minh rằng 								        1



Ta có:  nội tiếp ,  là đường kính


 vuông tại 										       0,25



Xét  vuông tại ,  là đường cao, ta có:

 (htl) 										       0,25

Mà (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau).

 											       0,25

Vậy: 										       0,25




c) Vẽ  và  cắt nhau tại . Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn.                            1	

	Xét , ta có: 


 là trung điểm 


 tại  (quan hệ vuông góc giữa đường kính và dây)	   0,25


	Xét  và , ta có:

 chung



Suy ra,  (g.g)

Vậy: 

Suy ra: 


Mà,  (bán kính )

Suy ra, 

Vậy, 	0,25


Xét  và , ta có:

 chung

  (cmt)

Suy ra,  (c.g.c)	0,25

Mà 

Suy ra,  (hai góc tương ứng)

[bookmark: _GoBack]Vậy,  là tiếp tuyến của đường tròn.
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ả


 


l


à
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ể


m)


 


Cho đư


?
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ò


n v


à
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