CHU PE 9. PA GIAC , PA GIAC PEU

A/ KIEN THUC CAN NHO
1/ Pa giac 16i 1a da giac ludn nam trong mot nira mat phang c6 bo 1a dudng thang chira bat ki canh nao
cua da giac do.
2/ Pa giac déu 1a da giac co tat ca cac canh bang nhau va tat ca cac goc bang nhau.
VD1: Tam giac déu c6 3 canh bang nhau va ba géc bang nhau bing 60°
VD2: T giac déu (Hinh vuéng) cé 4 canh bang nhau va bon géc bang nhau bang 90°
3/ Bé sung
+ Tong cac gdc trong cua da giac n canh (n > 2) 14 (n - 2).180°

+ Sb duong chéo cia mot da giac n canh (n > 2) 1a (n=3)n

+ Tdng c4c goc ngodi cua da giac n canh (n > 2) 1a 360° (tai mdi dinh chi chon mot géc ngoai).

+ Trong mot da giac déu, giao diém O cua hai duong phan giac caa hai goc ké mot canh 12 tam
cua da giac déu. TAm O cach déu cac dinh, cach déu cac canh cia da giac déu. C6 mot dudng tron tam
O di qua cac dinh cua da giac déu goi 1a duong tron ngoai tiép da giac déu.

B. MOT SO Vi DU
Vi du 1: Cho hinh thoi ABCD c¢6 géc 2A = 60°. Goi E, F, G, H lan luot 14 trung diém cua cac canh
AB, BC, CD, DA. Chitng minh ring da giac EBFGDH 12 luc giac du

Giai

ABCD la hinh thoi c6 £A =60° => £B = 2D = 120°

AAEH la tam giac déu (Vi tam giac can c6 mot goc 60°)

=>¢/E=2£H=120°

Tuong tu: 2F = 2G = 120°

Vay EBFGDH c6 tit ca cac goc bang nhau, mit khac
EBFGDH ciing c6 tit ca cac canh bang nhau (bang nira canh
hinh thoi).

Vay EBFGDH 1a mét lyc giac déu.

Vi du 2. Tim sé canh cia mot da giac biét s6 duong chéo hon sé canh 12 7.
Gial

Tim cach giai.



Bai nay biét méi lién hé gita s6 duong chéo va sé canh nén hién nhién ching ta dat s6 canh cua
cr s < 2 . A \ , \n(n—S) NP \ X
da giac 1a n biéu thi s6 duong chéo la — tur d6 ta tim duoc so canh.
Trinh bay loi giai
e A ) S s s A \ . \n(n—B) A WA: £
bat s6 canh cua da giac 1a n (n > 3) thi s6 duong chéo la — theo dé bai ta co:

n(n—3)

5 —n=7<:>n2—5n—14=0c>(n+2)(n—7)=0

Vin>3nénn-7=0c n=7.Vay s canh cua da giac 13 7.

Vi du 3. Tong tat ca cac goc trong va mot goc ngoai ciia mot da giac co sb do 1a 47058,5°. Hoi da giac
d6 c6 bao nhiéu canh?

Giai
Tim cach giai.

Néu ta ddt n 12 s6 canh , o 1 s6 do mot goc ngoai cua da giac thi 0° < <180° va (n - 2).180° 14
mot s6 nguyén. Do d6 suy ra (n—2).180° +« =47058,5° , tir d6 ta c6 o 1a sé du cua 47058,5° chia cho
180°. Bang cach suy luan nhu vay, ching ta c6 i giai sau:

Trinh bay loi giai

Goi n la s6 canh cua da giac (n € N, n > 3).

Tong sé do cac goc trong cua da giac bang (n—2).180°.

Vi téng cac goc trong va mot trong cac goc ngoai cua da giac co sb do 1a 47058,5°nén ta co

(n—2).180° + & = 47058,5° ( o 12 s6 do mot goc ngoai cua da giac vaoi 0° <o <180°)

— (N—2).180° + o = 261.180° + 78, 5°
—n-2=261=n=263.

Vay sb canh cua da giac 13 263.
Vi du 4. Tong sb do cac goc cia mot da giac n - canh trir di goc A cua né bang 570°. Tinh sé canh cua
da gidc do va A
Giai
Tim cach giai.
Theo cdng thirc tinh tong cac goc trong ta co (n - 2). 180° — A = 570°. Quan sat va nhin nhan, ta

c6 thé nhan thay chi c6 thém diéu kién lan € N, n>3 va 0° < A< 180°. T d6 ta c6 1oi giai sau:



Trinh bay loi giai

Taco(n-2).180°— A =570° & A=(n-2).180° - 570°.

Vio®< A<180° = 0<(n-2).180° - 570° < 180°. «> 570° < (n - 2). 180° < 750°

©%<n—2<2—65<:>5%<n<6% .

Vine Nnénn=6.

Da gidc d6 c6 6 canhva A = (6 - 2). 180° — 570° = 150°.
Vi du 5. Mot luc giac déu va mot ngii giac déu chung canh AD (nhu hinh v&). Tinh céc goc cua tam
giac ABC.

Giai

Tim cach giai.

Vi AD la canh cua luc giac déu va ngii giac déu, nén dé& dang nhan ra AABD, AACD, ABCD la
cac tam giac can dinh D va tinh dugc s6 do cac goc ¢ dinh. Do vay AABC sé tinh dugc s6 do cac goc.
Trinh bay loi giai

Theo cdng thirc tinh goc cua da giac déu, ta co:

6-2).180°
ADB:%:HOO — DAB = DBA = 30°; R
5-2)180°
apc =820 e pac—Dea =36
Suy ra BDC =360° —120° ~108° =132° . D
Ta c6 ABDC (DB = DC) can tai D. Do do B ¢
0 1290
DBC = DCB:%:M .

Suy ra BAC=30°+36° =66"; ABC =30°+24° =54°, BCA =24° +36° =60° .
Vi du 6. Cho luc giac déu ABCDEF. Goi M, L, K lan luot 1a trung diém EF, DE, CD. Goi giao diém
cia AK véi BL va CM lan luot 12 P, Q. Goi giao diém cia CM va BL la R. Ching minh tam giac PQR
1a tam giac déu.
Giai
Cac tir giac ABCK, BCDL, CDEM co6 céac canh va cac goc doi
mot bang nhau. Cac géc cua luc giac déu bang 120°.

bit BAK=0a=CBL=DCM=a ; LBA=J.




LBA=B=CKA=EMC=DLB=f= a+p=120°
Trong tam giac CKQ ¢6 CQK +a.+p =180° = CKQ =60°
Trong tam giac PBA c6 APB+a.+ B =180° = APB = 60°
Tir d6 suy ra RQP =RPQ =60° Vay APQR déu.

Vi du 7. Cho bat gidc ABCDEFGH c6 tat ca cac goc bang nhau, va do dai cac canh 1a s nguyén.

Chuang minh rang cac canh d6i dién cua bat giac bang nhau.

Giai
s . a1 (8-2)180°
Cac goc cua bat giac bang nhau, suy ra so do cua moi goc la =135" .
Kéo dai canh AH va BC cét nhau tai M. Ta co:
M B C N
MAB = MBA =180° —135° = 45° 4 o
c
suy ra tam gidc MAB la tam gidc vubng can. A h D
d
Tuong tu cac tam gidc CND, EBF, GQH cling la cic tam giac H g . E
vuodng can, suy ra MNPQ la hinh chir nhat. 0 f —p
G

bitAB=a;BC=b;CD=c;DE=d;EF=¢; FG=f; GH =¢;
HA = h.

Tur cac tam giac vudng can, theo dinh li Py-ta-go, ta co:

MB=-L cN=-% nén MN =

=NTE AR

Tuong ty PQ = — + f +-5-. Do MN = PQ nén

AN
\/_ \/_ \/_ \/_ \/_(a+c e-— g) f-b.

Do f va b 1a s6 nguyén nén vé phai cia dang thic trén 1a s6 nguyén, do d6 vé trai 1a s6 nguyeén.
Vé trai chi cd thé bang 0, tac 1a f = b, hay BC = FG.

Tuong tu c6 AB = EF, CD = GH, DE = HA.
Nhgn xét. Dya vao tinh chat sé hiru ty, s6 vo ty chiing ta di giai dugc bai toan trén. Ciing véi ki thuat
d6, chung ta co thé giai duoc bai thi hay va kho sau: Cho hinh chir nhat ABCD. Ly E, F thudc canh
AB; G, H thuoc canh BC; I, J thuoc canh CD; K, M thuoc canh DA sao cho hinh 8 - giac EFGHIJKM



c6 cac goc bang nhau. Ching minh rang néu d¢ dai cac canh cua hinh 8 - gidc EFGHIJKM 1 céc s6
htru ti thi EF = 1J.
(Tuyén sinh 16p 10, THPT chuyén, tinh Hung Yén, nam hoc 2009 - 2010)

C. BAI TAP VAN DUNG
10.1. Sb duong chéo caa mot da giac 16n hon 14, nhung nhé hon 27. Héi da giac d6 bao nhiéu canh?
10.2. Tong sb do cac goe cua mot da giac n - canh trir di goc A ciia n6 bang 2570°. Tinh s6 canh cia da
giac do va A .
10.3. Cho AABC c6 ba gboc nhon va M la diém bat ki nam trong tam giac. Goi A ;B ;C, 1a cac diém
d6i xttng voi M lan luot qua trung diém céc canh BC, CA, AB.

a) Chimg minh cic doan AA ;BB,;CC, cung di qua mét diém.

b)Xac dinh vi tri diém M dé luc giac AB1CA1BC1 6 cac canh bang nhau.
10.4. Mot ngii giac déu c6 5 duong chéo va nhom 5 duong chéo nay chi cd mot loai do dai (ta goi mot
loai 6 dai 1a mot nhém cac dudng chéo bang nhau). Mot luc gidc déu c6 9 duong chéo va nhom 9

duong chéo nay co 2 loai d6 dai khac nhau (hinh vg).

Xét da giac déu c6 20 canh. Hoi khi ¢6 nhom cac duong chéo ¢ bao nhiéu loai d6 dai khac nhau?
10.5. Cho ngii giac 16i ABCDE c6 tat ca cac canh bang nhau va ABC = 2DBE . Hay tinh ABC.
10.6. Cho ngii gidc ABCDE c6 cac canh bang nhau va A=B=C.
a) Chting minh tir gidc ABCD la hinh thang can.
b) Ching minh ngii gidc ABCDEF la ngii giac déu.
10.7. Cho ngii gidc ABCDE, goi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cua céc canh AB, BC, CD, EA va l,

J lan luot 13 trung diém ctia MP, NQ. Chtrng minh rang 1J song song véi ED va IJ = % :

10.8. Cho luc giac déu ABCDEF. Goi A’, B’,C’,D’,E’.F’ lan luot 1a trung diém cua cac canh
AB,BC,CD, DE, EF, FA. Chitng minh rang A’B’C’D’E’F’ 1a luc giac déu.



10.9. Cho luc giac 16i ABCDEF ¢6 c4c cap canh doi AB va DE; BC va EF; CD va AE vira song song
vira bang nhau. Luc gidc ABCDEF cd nhat thiét 1a luc giac déu hay khdng?

10.10. Chttng minh rang trong mot ngii giac 16i bat ki ludn tim dugc ba dudng chéo c6 do dai la ba
canh cua mot tam giac.

10.11. Chttng minh rang tong d6 dai cac canh cua mét ngii giac 16i bé hon tong d6 dai cac duong chéo
cua no.

10.12. Mudn phu kin mat phang bai nhitng da giac déu bang nhau sao cho hai da giac k& nhau thi c6
chung mét canh. Hoi cac da giac déu nay cé thé nhiéu nhat bao nhiéu canh?

10.13. Cho luc gidc ABCDEF c6 tit ca cac goc bang nhau, cac canh déi khong bing nhau. Chung
minh I’ﬁng‘BC— EF‘ = ‘DE —AB‘ = ‘AF—CD‘ Nguoc lai néu c6 6 doan thang thoa man diéu kién ba

hiéu trén bang nhau va khac 0 thi chling c6 thé lap duoc mét luc giac c¢b cac goc bang nhau.

10.14. Chttng minh rang trong maot luc gi4c bat ki, luén tim duoc mot dinh sao cho ba dudng chéo xuat
phét tir dinh d6 c6 thé lay 1am ba canh cia mot tam giac.

10.15. Cho luc giac ABCDEG c0 tat ca cac canh bang nhau A+ C + E = B+ D + G . Chirng minh ring

cac cap canh dbi cua luc giac song song vai nhau.



